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Uloha 4. Permutécia celych ¢isel 1, 2, ..., m sa nazyva svieZa, ak neexistuje ziadne kladné celé ¢islo
k < m také, ze prvych k cisel v permutéacii su ¢isla 1, 2, ..., k v nejakom poradi. Nech f,, je pocet
sviezich permutécii ¢isel 1, 2, ..., m.

Dokéazte, ze pre vsetky n > 3 plati nerovnost f, > n- fr—1.
Napriklad, ok m = 4, tak permutdcia (3,1,4,2) je svieZa, naproti tomu permutdcia (2,3,1,4) nie je.

Uloha 5. Nech ABC je trojuholnik taky, ze |ZBCA| > 90°. Kruznica I jemu opisand mé polomer R.
Vnutri tsecky AB lezi bod P taky, ze |PB| = |PC| a dlzka usetky PA je rovnd R. Os usecky PB
pretina I' v bodoch D a E.

Dokazte, ze P je stredom kruznice vpisanej trojuholniku CDE.

Uloha 6. Nech m > 1 je celé &slo. Postupnost ap,as, as, ... je definovand vztahmi a; = as = 1,
a3 = 4, a pre vsetky n >4
an = m(an-1+ an-2) — an-3.

Najdite vsetky celé ¢isla m také, ze kazdy clen tejto postupnosti je druhd mocnina celého cisla.

Language: Slovak Cas: 4 hodiny a 30 mintt
Kazdéa tloha je hodnotena najviac 7 bodmi.

Aby sme tato stitaz spravili spravodlivou a prijemnou pre vSetkych, prosime, nezmienujte
alebo neposkytujte referencie o tilohach na internete alebo socidlnych médiach do nedele
19. aprila, 00:00.



