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Zadanie 4. Permutacje liczb catkowitych 1, 2, ..., m nazwiemy swieZq, jezeli nie istnieje taka
dodatnia liczba catkowita k < m, ze pierwszymi k liczbami w tej permutacji sa, w pewnej kolejnosci,
liczby 1, 2, ..., k. Niech f,,, bedzie liczba Swiezych permutacji liczb catkowitych 1, 2, ..., m.

Udowodnié, ze dla wszystkich n > 3 zachodzi nieréwnoéé¢ f,, > n - fr,_1.

Przykladowo, dla m = 4, permutacja (3,1,4,2) jest Swieza, natomiast permutacja (2,3,1,4) nie jest
swieza.

Zadanie 5. Dany jest tréjkat ABC, w ktérym SBCA > 90°. Okrag I jest okregiem opisanym na
tréjkacie ABC i ma promienn R. Wewnatrz odcinka AB znajduje sie taki punkt P, ze PB = PC oraz
dtugosé odcinka PA jest réwna R. Symetralna odcinka PB przecina okrag I' w punktach D i E.

Wykazaé, ze punkt P jest érodkiem okregu wpisanego w tréjkat CDFE.

Zadanie 6. Niech m > 1 bedzie liczba catkowita. Ciag ai,a2,as,... spelnia a; = a3 =1, a3 =4
oraz dla wszystkich n > 4,
an = m(an—1 + an—2) — an_3.

Wyznaczy¢ wszystkie liczby catkowite m, dla ktérych kazdy wyraz ciagu jest kwadratem liczby cal-
kowitej.

Language: Polish Czas pracy: 4 godziny i 30 minut
Za kazde zadanie mozna otrzymaé 7 punktow

Aby ten konkurs byl sprawiedliwy i przyjemny dla wszystkich uczestniczek, nie udostep-
niaj nikomu tresci zadan ani nie odno$ sie do nich w internecie czy mediach spoteczno-
$ciowych do soboty 18 kwietnia, do godz. 23:59.



