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Opgave 4. En permutation af de hele tal 1, 2, . . . , m kaldes frisk hvis der ikke findes et positivt
helt tal k < m så de første k tal i permutationen er 1, 2, . . . , k i en eller anden rækkefølge. Lad fm

være antallet af friske permutationer af 1, 2, . . . , m.
Vis at fn ≥ n · fn−1 for alle n ≥ 3.

Hvis for eksempel m = 4, da er permutationen (3, 1, 4, 2) frisk, hvorimod permutationen (2, 3, 1, 4) ikke
er frisk.

Opgave 5. Betragt trekant ABC hvor ∠BCA > 90◦. Den omskrevne cirkel Γ til trekant ABC har
radius R. Der findes et punkt P på det indre af linjestykket AB så |PB| = |PC|, og så længden af
PA er R. Midtnormalen til linjestykket PB skærer Γ i punkterne D og E.
Vis at P er centrum i den indskrevne cirkel til trekant CDE.

Opgave 6. Lad m > 1 være et helt tal. En følge a1, a2, a3, . . . er defineret ved a1 = a2 = 1, a3 = 4
og

an = m(an−1 + an−2)− an−3

for alle n ≥ 4.
Bestem alle hele tal m så hvert element i følgen er et kvadrattal.
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