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Uloha 4. Permutace celych ¢isel 1, 2, ..., m se nazyva svezi, pravé kdyz neexistuje zadné prirozené
¢islo k < m takové, Ze prvnich k ¢lent permutace je 1, 2, ..., k v néjakém poradi. Necht f,, je pocet

svézich permutaci celych ¢isel 1, 2, ..., m.

Dokazte, ze pro vSechna n > 3 plati nerovnost f, >n- fn,_1 .
Napriklad pro m = 4 je permutace (3,1,4,2) svézi, zatimco permutace (2,3,1,4) svézi nend.

Uloha 5. Uvazujme trojihelnik ABC' s |£BCA| > 90°. Kruznice I' opsana trojihelniku ABC m4
polomér R. Uvnitt tsecky AB lezi takovy bod P, ze |PB| = |PC| a délka tsecky PA je R. Osa
usecky PB protind I' v bodech D a F.

Dokazte, ze bod P je stfedem kruznice vepsané trojuhelniku CDFE.

Uloha 6. Bud m > 1 piirozené &slo. Posloupnost aq, as, as, . . . je definovana takto: a3 = as = 1,
a3 = 4 a pro vSechna n > 4 plati

ap = m(an—l + an—2) — Un-3.

Urcete vsSechna prirozena ¢isla m, pro kterd jsou vsSechny c¢leny posloupnosti druhymi mocninami
prirozenych cisel.

Language: Czech Cas: 4 hodiny a 30 minut
Za kazdou tlohu lze ziskat az 7 bodu

Aby soutéz byla byla regulérni a prijemna pro vsechny soutézici, nezminujte prosim tlohy
a nediskutujte o nich na internetu a socialnich sitich do nedéle 19. dubna, 00:00 hodin.



