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1 uzdavinys. Trikampis ABC tenkina salygas CA = CB ir ZACB = 120°. Taskas M dalija
krastine AB pusiau. Pasirinkime trikampio ABC' apibréztinio apskritimo kurj nors taska P. Tarkime,
kad nubreézta atkarpa PC'ir joje pazymétas toks taskas @), kad QP = 2QC'. Tarkime, kad tiesé, einanti
per P ir statmena tiesei AB, bei tiese M@ turi vienintel] bendrg taska N.

Irodykite, kad egzistuoja toks fiksuotas apskritimas, kuriam taskas N priklauso, esant bet kokiam
galimam tasko P parinkimui.

2 uzdavinys. Nagrinékime aibe
1
A=l1+>:k=1,23,...\.
k
(a) Irodykite, kad kiekvienas naturalusis skai¢ius = > 2 lygus vieno ar keliy aibés A (nebutinai

skirtingy) elementy sandaugai.

(b) Kiekvienam naturaliajam skai¢iui = > 2 skaicius f(x) zymi, kiek maziausiai aibés A (nebutinai
skirtingy) elementy reikia uzrasyti, kad ju sandauga buty lygi .

Irodykite, kad yra be galo daug tokiy naturaliyjy skaiciy poru (z,y), kad = > 2, y > 2 ir
flzy) < f(@) + f(y).
(Poros (x1,y1) ir (x2,y2) skirtingos tada ir tik tada, kai x1 # 2 arba y; # ys.)

3 uzdavinys. Merginy matematikos olimpiadoje buvo n dalyviy, jos pazymétos C1,...,C,. Kad po
varzyby patekty i restorana, jos turi stoti j eile prie jo uzdary dury pagal tokias taisykles.

o Prading dalyviy tvarka eiléje nustato vertinimo Komisija.
o Kas minute Komisija paskelbia naturalyjj skaiciy ¢, tenkinantj nelygybes 1 < i < n.

— Jei pries dalyve C; eilés priekyje yra bent ¢ kity dalyviy, tai ji sumoka Komisijai vieng eura
ir pajuda eiléje j priekj, aplenkdama lygiai ¢ dalyviy.

— Jei pries dalyve C; eilés priekyje yra maziau nei ¢ kity dalyviy, tai restoranas atidaromas
ir visas procesas baigiasi.

(a) Irodykite, kad procesas negali testis be galo, kad ir kokius sprendimus bepriimty Komisija.

(b) Kiekvienam naturaliajam n nustatykite, kiek daugiausiai eury gali uzdirbti Komisija, jei pradine
dalyviy tvarka bei tolimesnius veiksmus rinksis taip, kaip Komisijai naudingiausia.
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