Language: Latvian

Day: 1

Tresdien, 2018. gada 11. aprili.

1. uzdevums. Trijsturt1 ABC malas CA = CB, un ZACB = 120°. Punkts M ir malas AB
viduspunkts. Punkts P ir patvaligs punkts uz trijsturim ABC apvilktas rinka Iinijas. Punkts @ ir
nogriezna C'P punkts tads, ka QP = 2QC'. Ir zinams, ka taisne, kas novilkta caur P perpendikulari
AB, krusto taisni M@ viena unikala punkta N.

Pieradit, ka eksiste fikseta rinka Iinija tada, ka IV atrodas uz $is rinka Iinijas neatkarigi no izveleta
punkta P atrasanas vietas.

2. uzdevums. Dota kopa
A:{1+;:k:1,2,3,...}.

(a) Pieradit, ka katru veselu skaitli z > 2, var izteikt ka viena vai vairaku kopas A skaitlu (ne obligati
dazadu) reizinajumu. (Reizinajums var sastavet arl no viena kopas elementa.)

(b) Katram veselam skaitlim x > 2, ar f(z) apzimesim minimalo naturalo skaitli, tadu, ka = var tikt
izteikts, ka f(z) kopas A elementu (ne obligati dazadu) reizinajums.

Pieradit, ka eksiste bezgaligi daudz dazadi veselu skaitlu pari (z,y) tadi, ka > 2,y > 2, un
flzy) < f(x) + f(y).

(Pari (z1,y1) un (x2,y2) ir dazadi, ja vismaz viena no nevienadibam: z1 # g vai arl y; # yo, ir
patiesa).

3. uzdevums. Katrai no n EGMO dalibniecem ir pieskirts identifikators ar nemainigu indeksu
Ch,...,C,. Pecsacensibam dalibnieces tiek sakartotas pie ieejas restorana saskana ar sadiem noteiku-
miem:
e Zurija izvelas sakonejo dalibniecu sakartojumu viena rinda;
o Katru mintti Zurija izvelas naturalu skaitli 7, 1 <7 < n.
— Ja pirms dalibnieces C; ir vismaz i citas dalibnieces, tad vina maksa vienu eiro Zurijai
(labdaribai) un parvietojas rinda tiesi ¢ pozicijas uz prieksu.
— Ja pirms dalibnieces C; atrodas mazak ka ¢ citas dalibnieces, tad kartosanas process beidzas
un restorans tiek atverts.

(a) Pieradit, ka kartosanas process nevar ilgt bezgaligi ilgi, neatkarigi no Zirijas izvelem;

(b) Katram n noteikt maksimalo eiro daudzumu, kuru Ziirijai iespejams iegiit, visefektivakaja veida
izveloties sakotnejo sakartojumu un izveloties visefektivako naturalo skaitlu secibu.
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Katru uzdevumu verte ar 7 punktiem.



