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Naloga 4. Naj bo n > 1 naravno Stevilo in naj bodo ¢; < t9 < --- < t,, naravna Stevila. V skupini
t, + 1 ljudi je bilo odigranih nekaj iger saha. Dva cloveka sta igrala drug proti drugemu kvec¢jemu
enkrat. Dokazi, da je mozno, da sta bila slede¢a pogoja izpolnjena hkrati:

(i) Stevilo iger, ki jih je odigral vsak ¢lovek je bilo eno od Stevil t1,ta, ..., t,.

(ii) Za vsak i z 1 < i < n obstaja nekdo, ki je odigral natanko ¢; iger Saha.

Naloga 5. Najbon > 2 naravno stevilo. Za n-terico ne nujno razlicnih naravnih stevil (a1, az, ..., ay)
pravimo, da je draga, ¢e obstaja naravno Stevilo k, da velja

(a1 +az)(ag + asz) -+ (an—1 + ap)(an + a1) = 92k—1

a) Poisci vsa naravna Stevila n > 2, za katera obstaja draga n-terica.

b) Dokazi, da za vsako liho stevilo m obstaja tako naravno stevilo n > 2, da je Stevilo m vsebovano

v neki dragi n-terici.
V zmnozku na levi strani enakosti je natanko n faktorjev.

Naloga 6. Naj bo ABC ostrokoten trikotnik v katerem nobeni dve stranici nista iste dolzine. Zr-
calne slike teziséa G in srediSca ocrtane kroznice O trikotnika ABC preko njegovih stranic BC,C A, AB
zaporedoma oznac¢imo z G1, G, G3 in O1, 02, O3. Dokazi, da se ocrtane kroznice trikotnikov G1G2C,
G1G3B, GoG3A, O10:C, O103B, O203A in ABC sekajo v isti tocki.
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razpoloviscée nasprotne stranice.

Cas resevanja: 4 ure in 30 minut

Language: Slovenian
Vsaka naloga je vredna 7 tock.



