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Zadanie 4. Niech n > 1 bedzie liczba catkowity i niech ¢; < t2 < ... < t, beda dodatnimi liczbami
catkowitymi. W grupie t, + 1 0s6b rozegrano pewng liczbe partii szachowych. Kazde dwie osoby
zagraly ze soba co najwyzej raz. Dowiesé, ze oba ponizsze warunki moga by¢ jednoczesnie spelnione:

(i) Dla kazdej osoby liczba partii rozegranych przez te osobe wystepuje wérédd liczb tq,ta, ..., ty.
(ii) Dla kazdego i, przy czym 1 < i < n, istnieje osoba, ktéra rozegrata dokladnie t; partii.

Zadanie 5. Niech n > 2 bedzie liczbg catkowita. Powiemy, ze n-tka (aq,aq,...,a,) dodatnich liczb
calkowitych jest droga, jesli istnieje taka dodatnia liczba catkowita k, ze

(a1 4+ a2)(ag +as) - ...  (ap—1 + an)(ay, +a1) = 92k—1

a) Wyznaczy¢ wszystkie liczby catkowite n > 2, dla ktérych istnieje droga n-tka.

b) Udowodnié, ze dla kazdej dodatniej liczby nieparzystej m istnieje taka liczba catkowita n > 2,
ze m nalezy do pewnej drogiej n-tki.

Uwaga. W iloczynie znajdujgcym sie po lewej stronie rownosci wystepuje doktadnie n czynnikow.

Zadanie 6. Dany jest trojkat ostrokatny ABC, w ktorym kazde dwa boki maja rézna diugosé.
Punkty G i O sa odpowiednio $rodkiem cigzkoéci tréjkata ABC oraz érodkiem okregu opisanego
na tréjkacie ABC. Punkty Gi, G2, G3 sa punktami symetrycznymi do punktu G wzgledem od-
powiednio prostych BC, CA, AB. Punkty Op, Oz, O3 sa punktami symetrycznymi do punktu O
wzgledem odpowiednio prostych BC, CA, AB. Udowodnié, ze okregi opisane na tréjkatach G1G2C),
G1G3B, GoG3A, O10,C, 01038, 0503A i ABC przecinaja sie w jednym punkcie.

Uwaga. Srodek ciezkosci trojkqta to punkt przeciecia wszystkich trzech $rodkowych tego tréjkgta. Srod-
kowa tréjkgta to odcinek lgczgcy pewien wierzcholek ze srodkiem przeciwleglego boku.
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