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4. Feladat Legyen n > 1 pozitiv egész, és t1 < to < ... < t, pozitiv egészek. Egy ¢, + 1
tagu tarsasag tagjai lejatszanak néhany sakkpartit ugy, hogy két ember egymassal legfeljebb egyszer
jatszhat. Igazoljuk, hogy teljesiilhet egyszerre az aldbbi két feltétel:

(i) A térsasidg minden egyes tagja altal lejatszott partik szama a t1,to, ..., t, szdmok egyike;

(ii) Minden i-re, ahol 1 < i < n, van valaki aki pontosan t; sakkpartit jatszott le.

5. Feladat Legyen n > 2 egész szdm. Az (ai,aq,...,a,) n tagi, nem feltétleniil kiillonb6zé pozitiv
egészekbdl allo szamsort bdségesnek mondjuk, ha létezik olyan k pozitiv egész szam, melyre

(a1 +az)(az +az)----- (an—1 + ap)(an +a1) =

a) Hatédrozzuk meg az Gsszes n > 2 egész szamot, melyre létezik béséges n tagl szamsor.

b) Igazoljuk, hogy minden pératlan pozitiv m szamhoz létezik olyan n > 2 egész, melyre igaz hogy
az m szam tagja egy boéséges n tagi szamsornak.

(Pontosan n tényez6bdl dll a szorzatkifejezés az egyenléség bal oldaldn.)

6. Feladat Jeloljon ABC olyan hegyesszogli haromszoget, melyben minden oldal kiillénb6z6 hosszu-
sagu. Jelolje az ABC' hiaromszog sulypontjat G, koriilirt koérének kézéppontjat O. A G illetve O pon-
tok tiikkorképei a BC, C A, AB oldalakra rendre G1, G, G3, illetve O1, O2, O3 pontok. Igazoljuk, hogy
G1G2C, G1G3B, GoG3A, O102C, 01038, O203A valamint az ABC haromszogek korért koreinek van
koz6s pontja.

(Egy hdromszog sulypontjat a hdaromszog harom silyvonaldnak kézos metszéspontja hatdrozza meg. A
sulyvonalak a hdromszog egy csiucsdt és az atellenes oldal felezdpontjat dsszekotd egyenesek.)
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