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Uloha 1. Necht ABCD je konvexni étyftahelnik, v némz |/BAD| = |/BCD| = 90° a |Z/ABC| >
> |£LADC)|. Necht @ a R jsou body postupné na tseckdch BC' a C'D takové, ze primka QR protina
piimky AB a AD postupné v bodech P a S a plati |[PQ| = |RS|. Dokazte, ze stfed M tsecky BD,
stted N tsecky QR a body A a C lezi na spoleéné kruznici.

Uloha 2. Uréete nejmensi kladné celé &slo k, pro které existuje obarveni kladnych celych &isel Zsg
pomoci k barev, a funkci f : Z<g — Z~¢ s nasledujicimi vlastnostmi:

(i) Pro vSechna kladna celd ¢isla m,n stejné barvy plati f(m +n) = f(m) + f(n).
(ii) Existuji kladna celd ¢éisla m, n takovd, ze f(m +n) # f(m) + f(n).

Pri obarvovdni mnoZiny Z~q pomoci k barev je kazdé cislo obarveno prdavé jednou z téchto barev. V obou
pripadech (i) a (ii) kladnd celd ¢isla m,n nejsou nutné riznd.

Uloha 3. V roviné je déno 2017 pifmek takovych, ze za4dné t¥i z nich neprochdzi jednim bodem.
Hlemyzd Turbo se nachazi v néjakém bodé pravé jedné z danych primek a zacind se pohybovat po
téchto primkach podle nasledujiciho pravidla: Pohybuje se po dané primce do doby, dokud nedorazi
do priseciku dvou danych primek. Od tohoto priisec¢iku pokracuje v pohybu po jiné piimce, pricemz
se vyda doprava, nebo doleva, a to stfidavé v po sobé néasledujicich prusecicich primek. Smér muze
ménit jediné v prusecicich danych primek. Existuje néjakéd useCka na nékteré z danych primek, po
které se pohybuje v obou smérech béhem své cesty?
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