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Language: Polish

C

Day: 1

Czwartek, 16. kwietnia 2015

Zadanie 1. W trojkacie ostrokatnym ABC punkt D jest spodkiem wysokosci opuszczonej z wierz-
chotka C. Dwusieczna kata ZABC' przecina prosta C'D w punkcie E, oraz przecina okrag w opisany
na tréjkacie ADE ponownie w punkcie F. Wykazaé, ze jesli ZADF = 45°, to prosta C'F jest styczna
do okregu w.

Zadanie 2. Plytkg domino nazywamy plytke 2 x 1 lub 1 x 2. Wyznaczy¢ liczbe sposobéw, na jaki
mozna ustawi¢ doktadnie n? ptytek domino na szachownicy 2n x 2n tak, by zadne dwie ptytki nie
pokrywaly tego samego kwadratu jednostkowego oraz by w kazdym kwadracie 2 x 2 byly co najmniej 2
niepokryte kwadraty jednostkowe lezace w tym samym wierszu lub w tej samej kolumnie.

Zadanie 3. Niech n, m beda liczbami catkowitymi wigkszymi od 1, oraz niech a1, as, ..., a,, beda do-
datnimi liczbami catkowitymi nie wiekszymi niz n™. Udowodnié, Ze istnieja dodatnie liczby catkowite
b1, bo, ..., b, nie wicksze niz n takie, ze

NWD(a1 +bi,a0 + by, ..., am +bm) <n,

gdzie NWD(z1,x9, ..., zy,) oznacza najwiekszy wspélny dzielnik liczb z1, 22, . .., Zp,.
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Za kazde zadanie mozna otrzymac 7 punktow



