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Задача 1. Нехай D — основа висоти проведеної з вершини C гострокутного трикутника ABC.
Бiсектриса кута ∠ABC перетинає пряму CD у точцi E i вдруге перетинає описане коло ω трику-
тника ADE у точцi F . Доведiть, що пряма CF дотикаєтьс кола ω, якщо вiдомо, що ∠ADF = 45◦.

Задача 2. Домiношкою назвемо прямокутник розмiром 2 × 1 або 1 × 2. Скiльки iснує способiв
розмiстити n2 домiношок (без перекриття) на дошцi розмiром 2n × 2n так, щоб у довiльному
квадратi 2 × 2 було хоча б двi непокритi клiтинки, що знаходяться в одному рядку або одному
стовпчику.

Задача 3. Нехай n, m — натуральнi числа бiльшi за 1 i нехай a1, a2, . . . , am — деякi натураль-
нi числа, що не перевищують nm. Доведiть, що iснують натуральнi числа b1, b2, . . . , bm, що не
перевищують n, такi, що

НСД(a1 + b1, a2 + b2, . . . , am + bm) < n,

де через НСД(x1, x2, . . . , xm) позначено найбiльший спiльний дiльник чисел x1, x2, . . . , xm.
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