
Ñóáîòà, 12 êâiòíÿ, 2014 ðîêó

Çàäà÷à 1. Çíàéäiòü âñi äiéñíi çíà÷åííÿ t äëÿ ÿêèõ âèêîíó¹òüñÿ òàêà âëàñòèâiñòü: ÿêùî ÷èñëà a,
b, c ¹ äîâæèíàìè ñòîðií äåÿêîãî íåâèðîäæåíîãî òðèêóòíèêà, òî ÷èñëà a2 + bct, b2 + cat, c2 + abt
òåæ ¹ äîâæèíàìè ñòîðií äåÿêîãî íåâèðîäæåíîãî òðèêóòíèêà.

Çàäà÷à 2. Íà ñòîðîíàõ AB òà AC òðèêóòíèêà ABC ïîçíà÷åíî, âiäìiííi âiä âåðøèí, òî÷êè D òà

E âiäïîâiäíî òàê, ùî DB = BC = CE. Ïðÿìi CD òà BE ïåðåòèíàþòüñÿ ó òî÷öi F . Äîâåäiòü, ùî

öåíòð âïèñàíîãî êîëà I òðèêóòíèêà ABC, òî÷êà ïåðåòèíó âèñîò H òðèêóòíèêà DEF i ñåðåäèíà

M äóãè BAC êîëà îïèñàíîãî íàâêîëî òðèêóòíèêà ABC ëåæàòü íà îäíié ïðÿìié.

Çàäà÷à 3. Ïîçíà÷èìî êiëüêiñòü äîäàòíiõ äiëüíèêiâ íàòóðàëüíîãî ÷èñëà m ÷åðåç d(m), à êiëüêiñòü
ðiçíèõ ïðîñòèõ äiëüíèêiâ ÷èñëà m ÷åðåç ω(m). Íåõàé k íàòóðàëüíå ÷èñëî. Äîâåäiòü, ùî iñíó¹

íåñêií÷åííà êiëüêiñòü íàòóðàëüíèõ ÷èñåë n òàêèõ, ùî ω(n) = k i d(a2 + b2) íå äiëèòüñÿ íà d(n)
äëÿ äîâiëüíèõ íàòóðàëüíèõ ÷èñåë a, b, ùî çàäîâîëüíÿþòü óìîâó a + b = n.
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