Language: Polish

Day: 1

Sobota, 12 kwietnia 2014 r.

Problem 1. Wyznaczy¢ wszystkie liczby rzeczywiste ¢ takie, ze jesli liczby rzeczywiste a, b, ¢ sa
dhugo$ciami bokéw pewnego niezdegenerowanego tréjkata, to a? + bet, b% + cat, ¢ + abt réwniez.

Problem 2. W tréjkacie ABC punkty D i E lezg odpowiednio na bokach AB i AC, przy czym DB =
BC = CFE. Odcinki CD i BFE przecinaja si¢ w punkcie F. Punkt I jest érodkiem okregu wpisanego
w trojkat ABC, punkt H — punktem przecigcia wysokoéci tréjkata DEF, a punkt M — érodkiem
tuku BAC okregu opisanego na tréjkacie ABC. Wykazaé, ze punkty I, H i M sa wspotliniowe.

Problem 3. Niech d(m) oznacza liczbe dodatnich dzielnikéw dodatniej liczby catkowitej m, a w(m)
oznacza liczbe réznych dzielnikéw pierwszych m. Niech k£ bedzie dodatnia liczba catkowita. Wykazac,
ze istnieje nieskonczenie wiele dodatnich liczb calkowitych n takich, ze w(n) = k oraz dla kazdych
dodatnich liczb catkowitych a, b spetniajacych a + b = n liczba d(a? + b?) nie dzieli sie przez d(n).
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