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Çàäà÷à 1. Íà ïðîäîëæåíèè ñòîðîíû BC òðåóãîëüíèêà ABC çà òî÷êó C îòìåòèëè òî÷êó D òàêóþ,

÷òî CD = BC, à íà ïðîäîëæåíèèè ñòîðîíû CA çà òî÷êó A îòìåòèëè òî÷êó E òàêóþ, ÷òî AE =
2CA.

Äîêàæèòå, ÷òî åñëè AD = BE, òî òðåóãîëüíèê ABC ïðÿìîóãîëüíûé.

Çàäà÷à 2. Íàéäèòå âñå íàòóðàëüíûå ÷èñëà m òàêèå, ÷òî êâàäðàò m × m ìîæíî ðàçðåçàòü íà

ïÿòü ïðÿìîóãîëüíèêîâ ñî ñòîðîíàìè, ðàâíûìè 1, 2, 3, . . . , 10, âçÿòûìè â íåêîòîðîì ïîðÿäêå.

Çàäà÷à 3. Ïóñòü n íàòóðàëüíîå ÷èñëî.

(a) Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò ìíîæåñòâî S, ñîñòîÿùåå èç 6n ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ

÷èñåë òàêîå, ÷òî íàèìåíüøåå îáùåå êðàòíîå ëþáûõ äâóõ ÷èñåë èç S íå ïðåâîñõîäèò 32n2.

(b) Äîêàæèòå, ÷òî â ëþáîì ìíîæåñòâå T , ñîñòîÿùåì èç 6n ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ

÷èñåë íàéäóòñÿ òàêèå äâà ÷èñëà, ÷òî èõ íàèìåíüøåå îáùåå êðàòíîå áîëüøå, ÷åì 9n2.

Language: Ðóññêèé Âðåìÿ ðàáîòû: 4 ÷àñà 30 ìèíóò

Êàæäàÿ çàäà÷à îöåíèâàåòñÿ â 7 áàëëîâ

Language: Russian

Day: 1


