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EGMO 2013

European Girls' Mathematical Olympiad

Sroda, 10 kwietnia 2013 r.

Zadanie 1. Bok BC tréojkata ABC przedluzono poza punkt C, otrzymujac taki punkt D, ze
CD = BC'. Bok CA przedtuzono poza punkt A, uzyskujac taki punkt E, ze AE = 2CA.
Wrykazaé, ze jesli AD = BE, to tréjkat ABC' jest prostokatny.

Zadanie 2. Wyznaczy¢ wszystkie liczby catkowite m, dla ktérych kwadrat m x m mozna rozciaé na
pie¢ prostokatéw o bokach bedacych liczbami 1,2, 3,...,10 w pewnym porzadku.
Zadanie 3. Niech n bedzie dodatnig liczbg catkowita.

(a) Dowiesé, ze istnieje taki zbidr S zlozony z 6n parami réznych dodatnich liczb catkowiych, ze
najmniejsza wspélna wielokrotno$é dowolnych dwéch elementéw tego zbioru nie przekracza 32n2.

(b) Dowiesé, ze kazdy zbiér T ztozony z 6n parami réznych dodatnich liczb catkowitych zawiera dwa
elementy, ktérych najmniejsza wspélna wielokrotnoéé jest wicksza od 9n?.
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