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Задача 4. Розглянемо нескiнченну послiдовнiсть дiйсних чисел 1 = a1 ≥ a2 ≥ a3 ≥ · · · . Вiдомо,
що an = a2n + a2n+1 для всiх натуральних чисел n. Для r = 20262026 доведiть, що

1

r
≤ ar ≤

2

r + 1
.

Задача 5. Дано гострокутний трикутник ABC з AC > AB. Через O позначимо центр його
описаного кола ω. Нехай K — точка перетину дотичних до ω в точках B i C. Описане коло
трикутника ABK вдруге перетинає пряму BC в точцi Z ̸= B. Нехай L — середина вiдрiзку KZ,
а X — точка перетину прямих KZ i AB. На колi ABL знайшлася єдина точка V , яка лежить в
однiй пiвплощинi з A вiдносно BC, i пряма OV є перпендикулярною до KZ. Доведiть, що прямi
LV та CX перпендикулярнi.

Задача 6. Нехай p — просте число, а n — натуральне число, яке не дiлиться на p. Позначимо
через k кiлькiсть додатнiх дiльникiв числа n i нехай цi дiльники — це 1 = d1 < d2 < · · · < dk = n.
Для i = 1, 2, . . . , k, визначимо ci як кiлькiсть таких додатнiх дiльникiв ℓ числа d2i , що di − ℓ
дiлиться на p. Доведiть, що

(p− 1) (c1 + c2 + · · ·+ ck) ≥ k2.
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