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Niedziela, 12 kwietnia, 2026

Zadanie 4. Niech 1 =a; > a2 > a3z > --- bedzie nieskoriczonym ciagiem liczb rzeczywistych, takim
7€ ay = Gop + agne1 dla kazdej liczby dodatniej catkowitej n. Dla r = 2026202, udowodnij ze
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Zadanie 5. Niech ABC bedzie tréjkatem ostrokatnym w ktéorym AC' > AB. Niech w bedzie jego
okregiem opisanym a O Srodkiem okregu opisanego. Niech K bedzie punktem przeciecia stycznych do
okregu w w punktach B i C. Okrag opisany na tréjkacie ABK przecina prosta BC' w punkcie Z # B.
Niech L bedzie srodkiem odcinka K Z. Niech X bedzie punktem przeciecia prostej KZ z prosta AB.
Niech V bedzie jedynym punktem na okregu opisanym na trdjkacie ABL znajdujacym sie po tej samej
stronie prostej BC' co A, takim ze proste OV i KZ sa prostopadle. Udowodnij, ze proste LV i CX sa
prostopadte.

Zadanie 6. Niech p bedzie liczba pierwszg a n dodatnig liczba calkowita, ktéra nie jest podzielna
przez p. Oznaczmy liczbe dodatnich dzielnikéw n jako k£ i niech 1 = dy < do < --- < di = n beda
dodatnimi dzielnikami liczby n. Dla ¢ = 1,2,..., k, niech ¢; bedzie liczba tych dodatnich dzielnikéw ¢
liczby d?, dla ktérych d; — £ jest podzielne przez p. Udowodnij, ze

(p—1)(c1 +co+ - +cp) > k2

Language: Polish Czas pracy: 4 godziny i 30 minut
Za kazde zadanie mozna otrzymac 7 punktow



