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Uloha 4. Necht 1 = a1 > ag > az > --- je nekonecnd posloupnost redlnych ¢&isel takova, ze
Gn = G2p + G2n+1 pro vSechna kladna celd ¢isla n. Pro r = 20262926 dokazte, ze
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Uloha 5. Necht ABC je ostrotihly trojihelnik spliujici |AC| > |AB|. Ozna¢me w jeho kruznici
opsanou a O jeji stted. Necht K je prisecik tecen ke kruznici w v bodech B a C. Kruznice opsana
trojuhelniku ABK protina primku BC podruhé v bodé Z # B. Oznac¢me L stied tsecky K Z. Necht X
je prusecik piimek KZ a AB. Daéle oznacme V ten bod na kruznici opsané trojuhelniku ABL lezici
v téze poloroviné vytaté primkou BC' jako bod A takovy, ze pfimka OV je kolma na primku KZ.
Dokazte, ze piimky LV a C'X jsou na sebe kolmé.

Uloha 6. Necht p je prvocislo a necht n je kladné celé &islo takové, ze p ned&li n. Ozna¢me k pocet
kladnych délitelu ¢islan a1 =d; < do < --- < d = n kladné délitele ¢isla n. Proi =1, 2, ..., k,
necht ¢; je pocet kladnych délitelii ¢ &fsla d? takovych, Ze éislo d; — £ je délitelné p. Dokazte, Ze

(p—1)(c1+co+ - +cp) > k2

Language: Czech Cas: 4 hodiny a 30 minut
Kazda tloha je hodnocena nejvyse 7 body



