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   :السؤال الرابع
𝟏لتكن  = 𝒂𝟏 ≥ 𝒂𝟐 ≥ 𝒂𝟑 ≥ 𝒂𝒏 ة لانهائية من الأعداد الحقيقية بحيثليمتتا ⋯ = 𝒂𝟐𝒏 + 𝒂𝟐𝒏+𝟏  

الموجبة 𝒓. إذا كان 𝒏 قطعا  لكل الأعداد الصحيحة  =  ، أثبت أن: 𝟐𝟎𝟐𝟔𝟐𝟎𝟐𝟔
𝟏

𝒓
≤ 𝒂𝒓 ≤

𝟐

𝒓 + 𝟏
. 

 
  :السؤال الخامس

بحيث    𝑨𝑩𝑪ليكن   الزوايا  𝑨𝑪مثلث حاد  > 𝑨𝑩  لتكن .𝝎    هي دائرته المحيطة ومركزها𝑶  لتكن .𝑲   هي تقاطع المماسين
بالمثلث 𝑪و  𝑩 في 𝝎للدائرة  𝒁مرة أخرى في   𝑩𝑪تقطع المستقيم  𝑨𝑩𝑲. الدائرة المحيطة  ≠ 𝑩 . 
 . 𝑨𝑩و  𝑲𝒁تقاطع المستقيمين  𝑿. لتكن 𝑲𝒁 قطعة المستقيم منتصف 𝑳لتكن 
بالمثلث    𝑽لتكن   الدائرة المحيطة  على  . 𝑲𝒁عمودي على    𝑶𝑽بحيث    𝑩𝑪  لمستقيمبالنسبة ل  𝑨في نفس جهة    𝑨𝑩𝑳نقطة 

 .𝑪𝑿عمودي على  𝑳𝑽أثبت أن 
 

  :السؤال السادس
 .𝒏يقسم  لا 𝒑بحيث  ا قطعاموجب  اصحيح  اعدد 𝒏وليكن   اأولي  اعدد 𝒑ليكن 
𝟏، ولتكن  𝒏لـ   عدد القواسم الموجبة 𝒌لتكن  = 𝒅𝟏 < 𝒅𝟐 < ⋯ < 𝒅𝒌 = 𝒏  للعدد  .𝒏هي القواسم الموجبة 
𝒊لكل  = 𝟏, 𝟐,… ,𝒌  لتكن ،𝒄𝒊   هي عدد القواسم الموجبة𝒍  لـ𝒅𝒊

𝒅𝒊بحيث  𝟐 − 𝒍  يقبل القسمة على𝒑 :أثبت أن . 
(𝒑 − 𝟏)(𝒄𝟏+ 𝒄𝟐+ ⋯+ 𝒄𝒌) ≥ 𝒌𝟐. 

 

 

Language: Tunisia Arabic 

Time: 4 hours and 30 minutes 

Each problem is worth 7 points 
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