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Субота, 11 квiтня 2026

Задача 1. Дошка розмiру 2026× 2026 називається бордовою, якщо щонайменше одна з її 20262

клiтинок пофарбована в бордовий колiр. Прямокутник, утворений з клiтинок дошки, називається
непарним, якщо вiн мiстить непарну кiлькiсть бордових клiтинок. Знайдiть найбiльше можливе
число M , для якого в кожнiй з усiх можливих бордових дошок розмiру 2026×2026 iснує непарний
прямокутник, що складається щонайменше з M клiтинок.
Зауваження: прямокутники, що розглядаються в цiй задачi, включають всi свої внутрiшнi клi-
тинки.

Задача 2. Нехай n — натуральне число. Марiчка починає гру з числом 1 на дошцi. Довiльну
кiлькiсть разiв вона проводить таку операцiю: обирає число j (1 ≤ j ≤ n), витирає наявне
на дошцi число V i записує замiсть нього число j · R

(
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)
. Тут R(x) позначає найближче цiле

число до x; якщо x є в точностi посерединi мiж двома послiдовними цiлими числами, то R(x) є
округленням вгору. Наприклад, R(1.3) = 1, а R(1.5) = R(1.8) = 2.

a) Доведiть, що для кожного фiксованого n iснує натуральне число B таке, що число в Марiчки
на дошцi нiколи не перевищить B.

b) Для кожного n позначимо через f(n) найбiльше число, яке Марiчка може отримати пiсля
скiнченної кiлькостi операцiй. Покажiть, що iснує натуральне N таке, що f(n) дiлиться
нацiло на 2026 для довiльного n ≥ N .

Задача 3. Позначимо через R множину дiйсних чисел. Знайдiть усi функцiї f : R → R такi, що
для довiльних дiйсних чисел x, y справджується рiвнiсть

f((f(x) + f(y))2) = (x+ y)f(x+ y).
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