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Soru 1. 20262 birim karesinden en az biri kirmizi olan 2026 x 2026 boyutlarndaki bir tahtaya
bordeaux tahta diyelim. Birim karelerden olusan bir dikdortgensel bolgede tek sayida kirmizi birim
kare varsa bu bolgeye tekli-dikdirtgensel diyelim. M pozitif tam sayisinin en biiyiik hangi degerinde,
her 2026 x 2026 bordeaux tahtada en az M birim kareden olugan bir tekli-dikdortgensel bolge bulunur?

Not: Bir dikdortgensel bolgenin kenarlar: tahtanin kenarlarina paraleldir. Bir dikdortgensel bolge ic
bolgesindeki tiim birim kareleri icerir. Kare de bir dikdoértgendir.

Soru 2. Bir n pozitif tam sayisi verilmig olsun. Ash baglangicta tizerinde 1 sayisi yazi olan bir tahtada
bir oyun oynuyor. Ash istedigi kadar hamle yaparak her hamlesinde 1 < j < n olmak iizere bir j tam
say1s1 seciyor ve tahtadaki V' sayisini j- R (%) sayist ile degistiriyor. Burada R(z), = sayisina en yakin

olan tam sayidir; eger x sayisi iki ardigik tam saymin tam ortasindaysa iiste yuvarlanir. Ornegin,
R(1.3) =1 ve R(1.5) = R(1.8) = 2.

a) Verilmig her n pozitif tam sayisi i¢in, 6yle bir B pozitif tam sayisinin bulundugunu gosteriniz ki,
Asli higbir zaman tahtaya B sayisindan biiyiik bir say1 yazamaz.

b) Verilmis her n pozitif tam sayisi igin, f(n) ile tahtada sonlu sayida hamle sonucunda elde edile-
bilecek en biiyiik sayiy1 gosterelim. Oyle bir N pozitif tam sayisinin bulundugunu gosteriniz ki,
her n > N pozitif tam sayisi igin 2026 sayis1 f(n) sayisin boler.

Soru 3. Tiim gercel sayilar kiimesi R ile gosteriliyor. Tim x ve y gercel sayilar: icin

F((f@) + F))?) = (z +y)f(z +y)

esitligini saglayan biitiin f: R — R fonksiyonlarini bulunuz.
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