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Lordagen, den 11 april 2026

Problem 1. Ett 2026 x 2026 bride sigs vara bordeauzr om Atminstone en av dess 20262 rutor &r
fargad rod. Ett rektanguldrt omrade som bestar av rutor ar uddligt-rektanguldrt om det innehaller
ett udda antal roda rutor. Bestdm det storsta positiva heltalet M sadant att det i varje mojligt
2026 x 2026 bordeaux briade existerar ett uddligt-rektangulért omrade som bestar av d&tminstone M
rutor.

Anmdrkning: Ett rektanguldrt omrade har sidor som &r parallella med bradets sidor och innefattar
hela dess inre.

Problem 2. Givet ett positivt heltal n spelar Sven ett spel dar han bérjar med talet 1 pa tavlan.
Sa manga ganger som han 6nskar far han vélja ett heltal j sddant att 1 < j < n och erséitta talet V pa
tavlan med talet j- R (%) Har betecknar R(z) heltalet ndrmast z; om x ligger precis mittemellan tva
pa varandra foljande heltal avrundas det uppat. Till exempel dr R(1.3) = 1 och R(1.5) = R(1.8) = 2.

a) Visa att for varje givet n finns det ett positivt heltal B sadant att Sven aldrig kan fa ett tal
storre 4n B pa tavlan.

b) For varje givet n, lat f(n) vara det storsta talet som kan fas pa tavlan efter dndligt manga
ersittningar. Visa att det existerar ett positivt heltal N sadant att 2026 delar f(n) for alla
n > N.

Problem 3. Lat R vara méngden av alla reella tal. Bestdm alla funktioner f: R — R sddana att
for alla reella tal x, y géller foljande:

F(f(@) + FW))?) = (z +y)f(z +y).
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