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sobota 11. aprila 2026

Uloha 1. Tabulka velkosti 2026 x 2026 je bordovd, ak je aspoii jeden spomedzi jej 20262 jednotkovych
Stvordekov vyfarbeny na Cerveno. Obdlznikova oblast zlozend z jednotkovych Stvoréekov je nepdrno-
obdZnikovd, ak obsahuje nepdrny pocet na erveno vyfarbenych Stvoréekov. Uréte najvicsie kladné
celé &islo M také, ze v akejkolvek bordovej tabulke velkosti 2026 x 2026 existuje neparno-obdiznikové
oblast s aspon M Stvorcéekmi.

Pozndmka: Obdlznikové oblast m4 strany rovnobezné so stranami tabulky a obsahuje celé svoje
vnutro.

Uloha 2. Majme kladné celé ¢islo n. Marugka hré hru, kde zadina s ¢islom 1 napisanym na tabuli.
Maruska si moze Tubovolne vela krat zvolit celé ¢islo j také, ze 1 < j < n, a nahradit ¢islo V' na tabuli
¢islom j- R (%) Tu R(z) oznacuje celé ¢islo najblizsie k x; ak x je presne v polovici medzi dvoma za

sebou idtcimi celymi ¢islami, zaokrihli sa nahor. Napriklad R(1.3) =1 a R(1.5) = R(1.8) = 2.

a) Dokéazte, ze pre kazdé dané n existuje kladné celé ¢islo B také, ze Maruska nemdze nikdy skonéit
s Cislom vacsim nez B na tabuli.

b) Pre lubovolné n, nech f(n) je najvicsie ¢islo, ktoré je mozné dostat na tabuli po kone¢nom pocte
nahradeni. Ukazte, ze existuje kladné celé ¢islo N také, ze pre kazdé n > N je f(n) delitelné
¢islom 2026.

Uloha 3. Nech R oznacuje mnozinu vietkych redlnych &sel. Uréte vetky funkcie f: R — R také,
ze pre Iubovolné redlne ¢isla x, y plati

F(f(2) + FW))?) = (& +y) fz +y).

Language: Slovak Cas na riesenie: 4 hodiny a 30 mintt
Za kazdu tdlohu je mozné ziskat najviac 7 bodov



