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Sambata, 11 aprilie 2026

Problema 1. O tabli 2026 x 2026 se numeste bordeauz dacs cel putin una dintre cele 20262 celule
unitate ale sale este colorata cu rosu. O regiune dreptunghiulara formata din celule unitate se numeste
bund daca ea contine un numar impar de celule unitate rogii. Aflati cel mai mare numar natural M
astfel Tncat orice tabld bordeaux 2026 x 2026 contine o regiune buna formata din cel putin M celule.

Nota: O regiune dreptunghiulara are laturile paralele cu cele ale tablei gi isi contine tot interiorul.

Problema 2. Fiind dat un numar natural nenul n, Marie joacd urmatorul joc: initial, pe tabla
este scris numarul 1. Apoi, de cite ori vrea, Marie poate sa aleagd un numar natural j astfel incat
1 < j < nsisa inlocuiasca numarul V' de pe tabla cu numarul j - R (%) S-a notat cu R(z) numarul

intreg cel mai apropiat de x; daca = se afla la distante egale fatd de doua numere intregi consecutive,
se rotunjegte in sus. De exemplu, R(1,3) =1 si R(1,5) = R(1,8) = 2.

a) Aratati ca, pentru orice n dat, existda un numar natural B astfel incAt Marie nu poate obtine
niciodata pe tabla un numar mai mare decat B.

b) Pentru fiecare n dat, fie f(n) cel mai mare numar pe care Marie il poate obtine pe tabla dupa un
numar finit de Inlocuiri. Aratati ca existd un numéar natural NV astfel incat, pentru orice n > N,
avem ca 2026 divide f(n).

Problema 3. Fie R multimea numerelor reale. Aflati toate functiile f: R — R astfel incidt pentru
orice numere reale x, y are loc relatia

F(f(@) + FW))?) = (z +y)f(z +y).

Language: Romanian Timp de lucru: 4 ore si 30 de minute
Fiecare problema valoreaza 7 puncte



