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2026 m. balandZio 11 d., Sestadienis

1 uzdavinys. Lenta, kurios dydis yra 2026 x 2026 vadinama bordiska, jei bent vienas is jos 20262
vienetiniy langeliy yra nuspalvintas raudonai. Staciakampis regionas, sudarytas iS lentos langeliy,
vadinamas nelygiskai-staciakampiu, jei jo viduje yra nelyginis skaicius raudonu langeliu. Raskite toki
didziausia teigiama sveika skaiciy M, kad, bet kokioje 2026 x 2026 bordiskoje lentoje, egzistuoja
nelygiskai-staciakampis regionas, kuri sudaro bent M langeliy.

Pastaba: Staciakampio regiono krastinés lygiagrecios lentos krastinéms ir jam priklauso visi langeliai,
esantys jo viduje.

2 uzdavinys. Duotas teigiamas sveikasis skaicius n. Marija zaidzia zaidima, kurio pradzioje ant
lentos uzrasytas skaicius 1. Ji gali atlikti éjimus kiek nori karty. Vieno éjimo metu, ji pasirenka toki
sveikaji skaiciy j, kad 1 < j < n ir pakei¢ia ant lentos parasyta skaiciuy V i skaiciy j- R (%) Cia
R(z) zymi artimiausia x sveikaji skaiciy, o jei z yra vienodai nutoles nuo dvieju sveikyju skaiciy,
apvalinama i didesniaja puse. Pavyzdziui, R(1.3) =1 ir R(1.5) = R(1.8) = 2.

a) Irodykite, kad, bet kokiam duotam n, egzistuoja toks teigiamas sveikasis skai¢ius B, kad Marija
niekada negali gauti skaic¢iaus, didesnio nei B, paraSyto ant lentos.

b) Bet kokiam duotam n, tegu f(n) zymi didziausia skai¢iy, kuri galima parasyti ant lentos po
baigtinio skaic¢iaus éjimuy. Jrodykite, kad egzistuoja toks teigiamas sveikasis skaicius N, kad
visiems n > N, skai¢ius 2026 dalo f(n).

3 uzdavinys. Tegu R zZymi visu realiyju skaiciy aibe. Raskite visas tokias funkcijas f: R — R, kad
visiems realiesiems skaiciams x, y teisinga si lygybeé:

F(f(2) + fW))?) = (z +y) fz +y).

Language: Lithuanian Darbo trukmé: 4 val. 30 min.
Kiekvieno uzdavinio verté yra 7 taskai



