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Feladat 1. Egy 2026 x 2026-os négyzetracsot bordénak neveziink, ha a 20262 darab egységcelldja
koziil legalabb egy pirosra van szinezve. Egy cellakbdl all6 téglalap alaku régiot pdratlanosnak hivunk,
ha paratlan sok piros cellat tartalmaz. Hatarozd meg azt a legnagyobb pozitiv egész M szamot, amely-
re barmely 2026 x 2026-os bordé négyzetracs esetén létezik egy legalabb M cellabdl all6 péaratlanos
régio.

Megjegyzés: Egy téglalap alaki régié oldalai parhuzamosak a négyzetracs oldalaival és tartalmazza a
belsejét.

Feladat 2. Adott egy pozitiv egész n. Maria a kovetkezd jatékot jatssza a tablan: kezdetben felirja az
1-et, majd minden 1épésben valaszt egy 1 < j < n egész szamot és a tablan szereplé V szamot lecseréli
aj-R (%) szamra, ahol R(x) az z-hez legkozelebbi egész szdmot jeloli. Ha az z éppen féliton van
két szomszédos egész szam kozott, akkor felfelé kerekit. Példaul R(1,3) =1 és R(1,5) = R(1,8) = 2.

a) Bizonyitsd be, hogy minden adott n-re létezik olyan B pozitiv egész szdm, amelynél nagyobb
szamot Maria sohasem irhat fel a tablara.

b) Egy n egész szamra jelolje f(n) a legnagyobb szdmot, amelyet Maria a tédblara véges sok 1épés
utdn felirhat. Bizonyitsd be, hogy létezik N pozitiv egész, amelyre minden n > N esetén f(n)
oszthatd 2026-tal.

Feladat 3. Jelolje R a valés szamok halmazat. Hatarozd meg az 6sszes f: R — R fliggvényt, amelyre
tetszéleges x, y valds szamokra teljesiil, hogy

F(f(2) + fW))?) = ( + ) fz +y).
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