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Laupdev, 11. Aprill 2026

Ulesanne 1. 2026 x 2026 ruudustik on bordeauz, kui vihemalt iiks temas 20262 ruutudest on virvi-
tud punaseks. Ristkiilikukujulist alamruudustikku nimetatakse paarituks ristkilikuks, kui ta sisaldab
paaritu arvu punaseid ruute. Leida suurim selline positiivne taisarv M, et igas 2026 x 2026 bordeaux
ruudustikus leidub vdhemalt M ruudust koosnev paaritu ristkiilik.

Médrkus: Ristkilikukujuline alamruudustiku kiiljed on paralleelsed kogu ruudustiku kiilgedega ning ta
sisaldab koiki ruute oma sisepiirkonnas.

Ulesanne 2. Olgu n positiivne téisarv. Marie mingib méingu, kus algul on tahvlil arv 1. Igal kiigul
voib ta valida téisarvu j, kus 1 < 57 < n ning asendada tahvlil oleva arvu V arvuga j - R (%) Siin

R(z) on arvule = ldhim téisarv; kui = on tépselt kahe jarjestikuse tdisarvu keskmine, siis valitakse
neist suurem. Naiteks R(1,3) =1 and R(1,5) = R(1,8) = 2.

a) Naidata, et iga n korral leidub selline positiivne tdisarv B, et Marie ei saa kunagi tahvlile
kirjutada arvu, mis on suurem ku B.

b) Iga n korral olgu f(n) maksimaalne arv, mis on voimalik tahvlile kirjutada péarast 16plikku arvu
samme. Néidata, et leidub positiivne taisarv N nii, et iga n > N korral 2026 jagab arvu f(n).

Ulesanne 3. Olgu R reaalarvude hulk. Leida koik funktsioonid f: R — R, mis rahuldavad koigi
reaalarvude z, y korral tingimust

F(f@) + FW))?) = (z +y)f(z +y).
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