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sobota 11. dubna 2026

Uloha 1. Tabulku velikosti 2026 x 2026 nazveme vinovou, pokud je alespoii jedno z jejich 20262
policek obarveno cervené. Obdélnikova oblast slozena z policek je licho-cervend, pokud obsahuje lichy
pocet cervené obarvenych policek. Urcete nejvétsi kladné celé ¢islo M takové, ze v kazdé vinové
tabulce velikosti 2026 x 2026 existuje licho-cervena obdélnikova oblast s alespon M policky.

Poznamka: Obdélnikova oblast mé strany rovnobézné se stranami tabulky a obsahuje cely sviij
vnitrek.

Uloha 2. Uvazujme kladné celé &slo n. Majda hraje hru, kde zaéind s ¢slem 1 napsanym na tabuli.
Libovolné mnohokrat si mize zvolit celé ¢islo j takové, ze 1 < j < n, a nahradit ¢islo V' na tabuli
¢islem j - R (%) Zde R(z) oznacuje nejblizsi celé ¢islo k x, pficemz pokud je x pfesné mezi dvéma
po sobé jdoucimi celymi ¢isly, zaokrouhli se nahoru. Napriklad R(1,3) =1 a R(1,5) = R(1,8) = 2.

a) Dokazte, ze pro kazdé n existuje kladné celé ¢islo B takové, ze Majda nikdy nemuze na tabuli
skoncit s ¢islem vétsim nez B.

b) Pro libovolné ¢islo n ozna¢me f(n) maximalni ¢islo, které je mozné ziskat na tabuli po koneéné
mnoha nahrazenich. Dokazte, ze existuje kladné celé ¢islo N takové, Ze pro vSechna n > N je
f(n) délitelné ¢islem 2026.

Uloha 3. Necht R znaé mnozinu redlnych ¢&isel. Uréete viechny funkce f: R — R takové, Ze pro
vSechna realnd c¢isla x, y plati:

F((f(2) + F@))?) = ( +y) fz +y).
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