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সমসয্া ১. একিট 2026 × 2026 েবাডর্েক েবােদর্া বলা হেব যিদ এর 20262-িট ঘেরর মেধয্ অন্তত একিট লাল রং করা হয়। ঘরগুেলা
িদেয় বানােনা একিট আয়তাকার অঞ্চলেক অদু্ভত-আয়ত বলা হেব যিদ এর মেধয্ িবেজাড় সংখয্ক লাল ঘর থােক। এমন সবেচেয় বড়
ধনাত্মক পূণর্সংখয্া M েবর কেরা েযন সম্ভাবয্ সকল 2026 × 2026 েবােদর্া েবােডর্ই এমন অদু্ভত-আয়ত আেছ যােত কমপেক্ষ M -িট
ঘর আেছ।
দৰ্ষ্টবয্: একিট আয়তাকার অঞ্চেলর বাহুগুেলা েবােডর্র বাহুগুেলার সমান্তরাল হেব, এবং এর মধয্কার সবগুেলা ঘর এর েভতেরই থাকেব।

সমসয্া ২. একিট ধনাত্মক পূণর্সংখয্া n েদওয়া আেছ। েমির একিট েখলা েখলেছ েযখােন েস একিট ব্লয্াকেবােডর্ 1 সংখয্ািট িদেয় শুরু
কের। েস যতবার খুিশ ততবার েস িনেচর কাজিট করেত পারেব: েস এমন একিট পূণর্সংখয্া j েবেছ িনেত পাের েযন 1 ≤ j ≤ n হয়,
এবং ব্লয্াকেবােডর্ েলখা থাকা V সংখয্ািটেক মুেছ j · R
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)
িলখেত পাের। এখােন R(x) হেলা x-এর সবেচেয় কােছর পূণর্সংখয্া;

যিদ x দুইিট কৰ্িমক পূণর্সংখয্ার িঠক মােঝ থােক, তাহেল েসটােক পেরর পূণর্সংখয্ায় রাউন্ড করা হেব। েযমন: R(1.3) = 1 এবং
R(1.5) = R(1.8) = 2.

(ক) পৰ্মাণ কেরা েয সকল n এর জনয্ই এমন একিট ধনাত্মক পূণর্সংখয্া B আেছ েযন েমির কখেনাই ব্লয্াকেবােডর্ B-এর েচেয় বড়
সংখয্া পােব না।

(খ) পৰ্িতিট n এর জনয্, ধেরা f(n) হেলা েবােডর্ সসীম সংখয্ক ধােপ পাওয়া সেবর্াচ্চ সংখয্া। েদখাও েয এমন একিট ধনাত্মক
পূণর্সংখয্া N আেছ েযন সকল n ≥ N এর জনয্ই 2026 দব্ারা f(n) িনঃেশেষ িবভাজয্।

সমসয্া ৩. R হেলা সকল বাস্তব সংখয্ার েসট। এমন সব ফাংশন f : R → R েবর কেরা েযন সকল বাস্তব সংখয্া x, y এর জনয্ই
িনেচর সমীকরণিট সিতয্ হয়:

f((f(x) + f(y))2) = (x + y)f(x + y).
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