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Uloha 1. Pro kladné celé &slo N oznacéme g < ¢y < -+ < ¢y vSechna kladna celd cisla mensi
nez N, kterad jsou s N nesoudélni. Najdéte vSechna N > 3 takova, ze

NSD(N, c; + Ci+1) 75 1
pro vSechna 1 <¢ <m — 1.

Symbolem NSD(a,b) rozumime nejvétsi kladné celé cislo, které déli a i b. Celd ¢isla a, b nazgvame
nesoudélnd, pokud NSD(a,b) = 1.

Uloha 2. Nekoneénou rostouci posloupnost a; < az < az < --- kladnych celych &sel nazveme vy-
centrovanou, pokud pro kazdé prirozené ¢islo n aritmeticky prameér prvnich a,, ¢lent této posloupnosti
je roven ay,.

Dokazte, Ze existuje nekonecnd posloupnost by, bo, bs, ... kladnych celych cisel takovych, ze pro
kazdou vycentrovanou posloupnost a1, as, as, ... existuje nekone¢né mnoho prirozenych ¢isel n, pro
kterd a,, = b,.

Uloha 3. Uvazujme ostrouhly trojiuhelnik ABC. Body B, D, E, C lezi na piimce v tomto poradi a
spliuji |[BD| = |DE| = |[EC|. Oznacme M a N postupné stiedy usecek AD a AE. Predpokladejme,
ze trojuhelnik ADFE je ostrouhly a oznacme jeho ortocentrum H. Nakonec oznacme P a () postupné
body na piimkich BM a CN takové, ze D, H, M, P jsou navzijem ruzné a lezi na jedné kruznici
a K, H, N, Q jsou navzajem rizné a lezi na jedné kruznici. Dokazte, ze P, Q, N, M lezi na jedné
kruznici.

Ortocentrem trojuhelniku rozumime prusecik jeho vysek.
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