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Задача 4. Для послiдовностi цiлих чисел a1 < a2 < · · · < an пара (ai, aj) з 1 ≤ i < j ≤ n
називається цiкавою, якщо iснує така пара чисел (ak, aℓ) з 1 ≤ k < ℓ ≤ n, що

aℓ − ak
aj − ai

= 2.

Для кожного n ≥ 3, знайдiть найбiльшу можливу кiлькiсть цiкавих пар у послiдовностi довжини
n.

Задача 5. Нехай N позначає множину натуральних чисел. Знайдiть усi функцiї f : N → N, для
яких для довiльної пари натульних чисел (x, y) справджуються такi умови:

(i) x i f(x) мають однакову кiлькiсть натуральних дiльникiв;

(ii) Якщо x не дiлиться нацiло на y i y не дiлиться нацiло на x, то

НСД(f(x), f(y)) > f(НСД(x, y)).

Тут через НСД(m,n) позначено найбiльше натуральне число, яке дiлить m та n одночасно.

Задача 6. Знайдiть всi натуральнi числа d, для яких iснує такий полiном P степеня d з дiйсними
коефiцiєнтами, що серед чисел P (0), P (1), P (2), . . . , P (d2 − d) є не бiльше нiж d рiзних.
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