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問題 临丮 a1 < a2 < · · · < anをみたす整数 a1, a2, . . . , anがある丮 1 ≤ i < j ≤ nをみたす整数 i丬 jに対
して組 (ai, aj)が面白いとは丬 1 ≤ k < ℓ ≤ nをみたす整数 k丬 ℓが存在して丬

aℓ − ak

aj − ai
= 2

が成り立つことをいう丮 3以上の整数nそれぞれに対して丬 面白い組の個数としてありうる最大の値
を求めよ丮

問題 丵丮 正の整数全体からなる集合をNで表す丮 関数 f : N → Nであって丬 任意の正の整数x丬 yに対
して以下の条件がともに成り立つようなものをすべて求めよ：

丨乩丩 xの正の約数の個数は丬 f(x)の正の約数の個数に等しい丮

丨乩乩丩 xが yを割り切らず丬 かつ yがxを割り切らないとき丬

gcd(f(x), f(y)) > f(gcd(x, y))

が成り立つ丮

ここで丬 正の整数m丬 nに対して丬 mとnをともに割り切る最大の正の整数を gcd(m, n)で表す丮

問題 丶丮 以下の条件をみたす正の整数 dをすべて求めよ：

実数係数 d次多項式P であって丬 P (0), P (1), P (2), . . . , P (d2 − d)に現れる値が高々 d種類
であるようなものが存在する丮
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