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题目 4. 对一个整数数列 a1 < a2 < · · · < an, 称一个数对 (ai, aj) (1 ≤ i < j ≤ n) 是有趣的, 如果存
在另外一个数对 (ak, aℓ) (1 ≤ k < ℓ ≤ n) 满足

aℓ − ak

aj − ai
= 2.

固定整数 n ≥ 3, 求一个 n 项整数数列中有趣数对个数的最大可能值.

题目 5. 设 N+ 为所有正整数的集合. 求所有函数 f : N+ → N+ 满足: 对每个正整数数对 (x, y), 均有

(i) x 和 f(x) 有相同数量的正因子,

(ii) 如果 x 不整除 y 且 y 也不整除 x, 那么

gcd(f(x), f(y)) > f(gcd(x, y)).

这里 gcd(m, n) 表示同时整除 m 和 n 的最大正整数.

题目 6. 求所有正整数 d, 使得存在一个 d 次实系数多项式 P 满足:

P (0), P (1), P (2), . . . , P (d2 − d)

中至多有 d 个不同的值.
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