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Uloha 1. Na tabuli st napisané dve rozne celé ¢sla u a v. Postupne vykondme niekolko krokov.
V kazdom kroku vykoname jednu z nasledujicich dvoch operacii:

(i) Ak a, b st rozne celé ¢isla na tabuli a eSte na nej nie je napisané celé ¢islo a + b, tak ho na nu
napiseme.

(ii) Ak a, b, ¢ sa tri rozne celé ¢isla na tabuli a celé ¢islo x, ktoré este nie je napisané na tabuli,
spliia rovnost ax? 4+ bx + ¢ = 0, tak na tabulu zapiSeme celé &islo .

Urcte vSetky pociatocné dvojice (u,v) celych ¢isel také, ze pre Tubovolné celé ¢islo existuje konecéna
postupnost krokov, po ktorych bude toto celé ¢islo napisané na tabuli.

Uloha 2. Nech ABC je trojuholnik, v ktorom plati |[AC| > |AB|, a ozna¢me Q kruznicu jemu opisant
a I stred kruznice jemu vpisanej. Kruznica vpisand trojuholniku ABC' sa dotyka stran BC, C'A, AB
postupne v bodoch D, E, F. Nech X a Y st postupne dva body na kratsich oblikoch DF a DFE
vpisanej kruznice také, ze |ZBXD| = |ZDYC|. Priamka XY pretina priamku BC v bode K. Nech
T je taky bod na kruznici €2, ze priamka KT sa dotyka kruznice €2 a bod T lezi na rovnakej strane
priamky BC' ako bod A. Dokazte, ze priamky T'D a Al sa pretinaju na kruznici €.

Uloha 3. Kladné celé ¢islo n nazvime prapodivné, ak pre Tubovolného kladného delitela d &sla n je
¢islo d(d + 1) delitelom ¢isla n(n + 1). Dokazte, ze pre Iubovolné Styri rézne prapodivné kladné celé
¢isla A, B, C a D plati:

NSD(A, B,C,D) = 1.

Zapis NSD(A, B, C, D) oznacuje najvicsie celé cislo, ktoré je delitelom kazdého z ¢isel A, B, C' a D.
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