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Problem 1.  დაფაზე წერია ორი ერთმანეთისგან განსხვავებული 𝑢𝑢 და 𝑣𝑣 მთელი რიცხვი. 
ყოველ ჯერზე ვაკეთებთ შემდეგი მოქმედებებიდან ერთ-ერთს: 

(i) თუ დაფაზე წერია 𝑎𝑎 და 𝑏𝑏 განსხვავებული მთელი რიცხვები, მაშინ დაფაზე 
შეგვიძლია დავწეროთ 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 (თუ ის უკვე არ წერია). 

(ii) თუ დაფაზე წერია 𝑎𝑎, 𝑏𝑏 და 𝑐𝑐 განსხვავებული მთელი რიცხვები და თუ მთელი 
რიცხვი 𝑥𝑥 აკმაყოფილებს 𝑎𝑎𝑥𝑥2 + 𝑏𝑏𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 0 განტოლებას, მაშინ დაფაზე შეგვიძლია 
დავწეროთ 𝑥𝑥 (თუ ის უკვე არ წერია). 

იპოვეთ ყველა ისეთი საწყის რიცხვთა (𝑢𝑢, 𝑣𝑣) წყვილი, რომლიდანაც სასრული სვლების 
შემდეგ შესაძლებელია დაფაზე დაიწეროს ნებისმიერი მთელი რიცხვი. 

Problem 2.  𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 სამკუთხედში 𝐴𝐴𝐴𝐴 > 𝐴𝐴𝐴𝐴, და მასზე შემოხაზული წრეწირია Ω, ხოლო 
ჩახაზული წრეწირის ცენტრი - 𝐼𝐼. ჩახაზული წრეწირი 𝐵𝐵𝐵𝐵,𝐶𝐶𝐶𝐶 და 𝐴𝐴𝐴𝐴 გვერდებს ეხება 
შესაბამისად 𝐷𝐷,𝐸𝐸 და 𝐹𝐹 წერტილებში. 𝑋𝑋 და 𝑌𝑌 წერტილები შესაბამისად აღებულია ჩახაზული 
წრეწირის 𝐷𝐷𝐷𝐷�  და 𝐷𝐷𝐷𝐷�  მცირე რკალებზე ისე, რომ ∠𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵 =  ∠𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷. 𝑋𝑋𝑋𝑋 წრფე 𝐵𝐵𝐵𝐵 წრფეს 
გადაკვეთს 𝐾𝐾 წერტილში. 𝑇𝑇 წერტილი მდებარეობს Ω წრეწირზე ისე, რომ 𝐾𝐾𝐾𝐾 არის Ω-ს მხები 
და 𝑇𝑇 არის 𝐵𝐵𝐵𝐵 წრფის იმ მხარეს, რომელ მხარესაც არის 𝐴𝐴. დაამტკიცეთ, რომ 𝑇𝑇𝑇𝑇 და 𝐴𝐴𝐴𝐴 
წრფეები ერთმანეთს გადაკვეთენ Ω წრეწირზე. 
 
 
Problem 3.  დადებით მთელ რიცხვ 𝑛𝑛-ს ეწოდება თავისებური, თუ 𝑛𝑛-ის ნებისმიერი 
დადებითი 𝑑𝑑 გამყოფისთვის 𝑑𝑑(𝑑𝑑 + 1) ყოფს 𝑛𝑛(𝑛𝑛 + 1)-ს. დაამტკიცეთ, რომ ნებისმიერი ოთხი 
განსხვავებული თავისებური დადებითი მთელი 𝐴𝐴,𝐵𝐵,𝐶𝐶 და 𝐷𝐷 რიცხვებისთვის სრულდება 
შემდეგი პირობა: 

უ. ს. გ. (𝐴𝐴,𝐵𝐵,𝐶𝐶,𝐷𝐷) = 1. 

უ. ს. გ. (𝐴𝐴,𝐵𝐵,𝐶𝐶,𝐷𝐷) არის უდიდესი მთელი რიცხვი, რომელიც ყოფს A-ს, B-ს, C-ს და D-ს. 
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