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Uloha 1. Na tabuli jsou napsina dvé rtizné celd ¢isla u a v. Postupné vykondme nékolik krok.
V kazdém vykondme jednu z nasledujicich dvou operaci:

(i) Jestlize a a b jsou ruzna ¢isla napsand na tabuli a ¢islo a 4+ b tam jesté napsané neni, potom jej
tam zapiseme.

(ii) Jestlize a, b a ¢ jsou t¥i ruzné ¢isla napsand na tabuli a celé ¢islo x, které na tabuli jesté napsané
neni, spliiuje rovnost az? + bz 4+ ¢ = 0, potom na tabuli zapiSeme .

Urcete vSechny pocatecni dvojice (u,v) celych éisel takové, Ze pro libovolné celé ¢islo existuje koneéna
posloupnost krokt, po kterych bude toto ¢islo napsano na tabuli.

Uloha 2. Necht ABC je trojihelnik spliujici |[AC| > |AB|, ozna¢me Q kruznici jemu opsanou
a I stred jeho kruznice vepsané. Kruznice vepsand se dotykd stran BC, CA, AB po radé v bodech D,
E, F. Necht X a Y jsou po radé dva body kratsich oblouki DF a DE kruznice vepsané takové,
7e |[¥BXD| = |£DYC|. Pfimka XY protind piimku BC v bodé K. Dale necht T je takovy bod
kruznice €2, ze primka KT je te¢nou € a bod T lezi v téze poloroviné vytaté primkou BC' jako bod A.
Dokazte, ze piimky T'D a Al se protinaji na kruznici €.

Uloha 3. Kladné celé &slo n nazveme svérdzné, jestlize pro jeho libovolny kladny délitel d je &slo
n(n + 1) délitelné d(d + 1). Dokazte, ze pro libovolna ¢tyri riznd svérazna kladna celd ¢isla A, B, C
a D plati

D(A,B,C,D) =

Symbol D(A, B,C, D) znaci nejuétsi celé cislo, které déli kazdé z ¢isel A, B, C' a D.
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