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Subota, 13. april 2024.

Zadatak 1. Na tabli su napisana dva razli¢ita cijela broja u i v. Pravimo niz koraka, pri ¢emu u
svakom koraku mozemo uraditi jednu od sljedece dvije operacije:

(i) Ako su a i b razli¢iti brojevi s table, mozemo na tablu napisati a + b ukoliko ovaj broj nije veé
napisan.

(ii) Ako su a,b i c tri razli¢ita broja s table, i ako cijeli broj 2 zadovoljava az? 4 bz + ¢ = 0, mozemo
na tablu napisati x ukoliko ovaj broj nije ve¢ napisan.

Odrediti sve parove polaznih brojeva (u, v) takvih da za bilo koji cijeli broj postoji konacan niz koraka
kojim taj broj moze biti napisan na tablu.

Zadatak 2. Neka je ABC trougao u kojem vrijedi AC' > AB, te ozna¢imo njegovu opisanu kruznicu
sa {2 i centar upisane kruznice sa I. Neka njegova upisana kruznica dodiruje stranice BC,CA, AB u
D, E, F redom. Neka su X i Y tacke na kraéim lukovima DF i DE upisane kruznice, redom, tako
da vrijedi ZBXD = /DY C. Neka prava XY sijece pravu BC u K. Neka je T tacka na () takva da
prava KT dodiruje Q i T lezi sa iste strane prave BC kao i A. Dokazati da se prave T'D i Al sijeku
na €.

Zadatak 3. Za pozitivan cijeli broj n kazemo da je cudan ako, za bilo koji pozitivan djelioc d od n,
broj d(d + 1) dijeli n(n + 1). Dokazati da za bilo koja Cetiri razlic¢ita ¢udna pozitivna cijela broja A,
B, C i D vrijedi sljedece:

ged(A,B,C,D) = 1.

Ovdje gcd(A, B, C, D) oznacava najveci pozitivan cijeli broj koji dijeli svaki od brojeva A, B,C i D.
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