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توبان على السبورة ، نقوم بتنفيذ سلسلة من الخطوات  مكu ،vصحيحان مختلفان ان عدد . 1مسألة 

 بحيث في كل خطوة نقوم بإجراء واحدة من العمليتين الآتيتين: 

aفين فإنه يمكن كتابةلالمكتوبين على السبورة مختbو  a( إذا كان1 b+ ا. إذا لم يكن مكتوب على السبورة 

المعادلة ح يحقق ي دد صحع xثلاثة أعداد مختلفة مكتوبة على السبورة ، وإذا كان cو a ،b( إذا كانت  2

2 0ax bx c+ +  .فعليا إذا لم يكن مكتوبا على السبورةxفإنه يمكن كتابة  =

)كل الثنائيات  جد , )u v  يمكن كتابته على   عدد صحيح لك بحيث من الأعداد الصحيحة التي نبدأ بها

   السبورة بعد سلسلة محدودمن الخطوات.

ACمثلثا حيث ABCليكن : 2مسألة AB  و  الدائرة المحيطة به وI   مركز الدائرة المحاطة به التي

الصغيرتين  ننقطتين من القوسي Yو  Xعلى الترتيب. لتكنD  ،E  ،Fفي BC،CA  ،ABتمس الأضلاع 

DFوDE   للدائرة المحاطة على الترتيب بحيثBXD DYC =  المستقيم .( )XY  يقطع المستقيم( )BC 

)بحيث   من  نقطة T، لتكن Kفي )KT  لـ مماس  وفي نفس جهةA  بالنسبة إلى( )BC. 

)ن  ستقيمياثبت أن الم  )TDو( )AI  يتقاطعان على . 

 ن و يك nلـ dكل قاسم موجب،إذا كان من أجل يبغر  أنه   nنقول عن عدد طبيعي غير معدود :  3مسألة

( 1)d d )قاسما لـ+ 1)n n+. 

)gcdفإن   Dو   A،B   ،C  يبةاثبت أنه من أجل أية أربعة أعداد مختلفة غر  , , , ) 1A B C D = 
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