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Uloha 4. Slimék Turbo si hovie na niektorom bode kruznice s obvodom 1. Ked Turbo dostane
nekonecnui postupnost redlnych ¢isel 1, co, c3, . .., tak sa postupne preplazi po kruznici o vzdialenosti
c1,Co2,C3, ..., pricom sa vzdy rozhodne, ¢i sa o dani vzdialenost preplazi v smere alebo proti smeru
hodinovych ruciciek.

Napriklad, ak dostane postupnost ci, ca, cs, . . ., ktord je 0,4;0,6;0,3; . . ., tak sa Turbo mdze zacat plazit
tak ako na obrazku:

0,4

/_\ 0,6
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Urcte najvacsiu konstantu C' > 0 s nasledujiicou vlastnostou: ked Turbo dostane Tubovolnii postupnost
kladnych redlnych ¢isel 1, ¢, c3, . . . taki, Ze pre vSetky i plati ¢; < C, tak mdze (po tom, ako si prezrie
dant postupnost) zabezpecit, Ze na kruznici bude nejaky bod, ktory nikdy nenavstivi alebo cez ktory
sa nikdy nepreplazi.

Uloha 5. Dané je kladné celé &slo s > 2. Pre kazdé kladné celé &islo k, definujme jeho zvrat k'
nasledovne: ked napiSeme k v tvare as + b, kde a, b st nezdporné celé ¢isla a b < s, tak k' = bs + a.
Pre kladné celé ¢islo n, uvazujme nekonec¢nt postupnost di,do, ..., v ktorej plati, ze d; = n a ze pre
kazdé kladné celé cislo i je ¢islo d;y1 zvratom cisla d;.

Dokézte, 7e tato postupnost obsahuje ¢islo 1 prave vtedy, ked &islo n déva po deleni ¢islom s? — 1
zvysok 1 alebo s.

Uloha 6. Nech © je kruznica opisana danému trojuholniku ABC. Oznaéme Sy, a S, postupne stredy
oblikov AC a AB, ktoré neobsahuju treti z vrcholov trojuholnika ABC. Dalej ozna¢me N, stred
oblika BAC (obluk BC, ktory obsahuje A). Uvazujme, Ze I je stred kruznice vpisanej trojuholniku
ABC'. Napokon nech wy je kruznica, ktora sa dotyka AB a méa s kruznicou §2 vnitorny dotyk v bode
Sy, a nech w, je kruznica, ktoré sa dotyka AC a mé s kruznicou §2 vnitorny dotyk v bode S.. Dokézte,
ze priamka I N, sa s priamkou prechadzajicou priese¢nikmi kruznic wy a w. pretina na kruznici €.
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Zadania 1loh su tajné do nedele 16. aprila o 24:00.



