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Problema 4. Melcul Turbo sta intr-un punct al unui cerc de lungime 1. Dandu-se un sir infinit
c1,c2,c3,. .. de numere reale strict pozitive, Turbo se taraste, rand pe rand, pe distantele c1, c2,c¢3,. ..
de-a lungul cercului alegand, de fiecare data, daca se taraste in sensul miscarii acelor ceasornicului sau
invers.

De exemplu, daca sirul ¢1, 2, c3, . .. este 0.4,0.6,0.3, . . ., atunci Turbo poate sa incepa sa se tarasca
dupa cum urmeaza:

0.4

/\ 0.6
p

Determinati cea mai mare constanta C' > 0 cu proprietatea: pentru fiecare sir de numere reale
strict pozitive c1,co,¢s,..., cu ¢; < C pentru orice i, Turbo poate (dupad ce analizeaza sirul) si se
asigure ca exista un punct al cercului pe care nu il viziteaza si nici nu trece peste el niciodata.

Problema 5. Fie numarul natural s > 2. Pentru orice numar natural nenul k& definim rasucitul sau
k" astfel: scriem k in forma as+ b, unde a si b sunt numere naturale, cu b < s, iar k' = bs + a. Pentru
numarul natural nenul n consideram sirul dy,ds, ..., unde di = n si d;41 este rasucitul lui d;, pentru
orice numar natural nenul <.

Demonstrati ci acest sir il contine pe 1 daci si numai daci restul impartirii lui n la s? — 1 este fie
1, fie s.

Problema 6. Fie ABC un triunghi avand cercul circumscris €. Fie Sj si S. mijloacele arcelor AC,
respectiv AB, care nu contin al treilea varf. Fie N, mijlocul arcului BAC' (arcul BC' care-1 contine pe
A). Fie I centrul cercului inscris in triunghiul ABC. Fie w;, cercul tangent la AB si tangent interior
la Q in S, si fie w. cercul tangent la AC' si tangent interior la 2 in S.. Aratati ca dreapta IV, si
dreapta care trece prin punctele de intersectie ale cercurilor wy si w. se taie intr-un punct de pe 2.

Centrul cercului inscris intr-un triunghi este centrul cercului care este situat in interiorul triunghi-
ului si este tangent la toate laturile sale.

Language: Romanian Timp: 4 ore si 30 de minute
Fiecare problema valoreaza 7 puncte

Problemele sunt confidentiale pana luni, 17 aprilie, ora 1:00 (ora de vara a Europei de
Est).



