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Uloha 4. Snek Turbo si lebedi v jednom bodé kruznice s obvodem 1. Pro danou nekoneénou
posloupnost kladnych redlnych ¢isel ¢, co, cs3, . .. se Turbo postupné plazi o vzdalenosti ¢, co, c3, ... po
kruznici, pricemz pokazdé si vybere, zda se chce plazit po sméru, nebo proti sméru pohybu hodinovych
rucicek.

Napriklad pokud posloupnost ¢y, co,cs,... je 0,4;0,6;0,3; ..., pak se Turbo muze plazit nasledujicim
zpusobem:

0,4

/_\ 0,6
Q?,K,

Urcete nejvétsi konstantu C' > 0 s nasledujici vlastnosti: Kdyz Turbo dostane posloupnost kladnych
redlnych ¢isel ¢, co, c3,. .. spliujicich ¢; < C pro kazdé i, je schopen (poté, co si posloupnost pros-
tuduje) zajistit, ze na kruznici bude existovat bod, pres ktery se nikdy nepreplazi, ani jej nenavstivi.
Uloha 5. Je déno kladné celé ¢islo s > 2. Pro kazdé kladné celé ¢islo k definujeme jeho obrdcené
¢islo k' nésledovné: Kdyz napiSeme k jako as + b, kde a,b jsou nezdpornd celd ¢isla a b < s, tak
k' = bs + a. Pro kladné celé ¢islo n uvazujme nekonecnou posloupnost di,ds, ..., ve které d; = n a
d;11 je obracené cislo k ¢islu d; pro kazdé kladné celé i.

Dokazte, Ze tato posloupnost obsahuje éislo 1 pravé tehdy, kdyz n déva po déleni éislem s? — 1 zbytek
1, nebo s.

Uloha 6. Necht Q je kruznice opsand trojihelniku ABC. Oznaéme S}, a S, postupné stiedy oblouki
AC a AB, které neobsahuji tieti vrchol trojihelniku. Ozna¢me N, stied oblouku BAC (oblouk BC
obsahujici bod A). Stfed kruznice vepsané trojihelniku ABC oznac¢ime I. Nakonec at wy znaci
kruznici, kterd se dotykd AB a mé vnitini dotyk s kruznici 2 v bodé S, a podobné at w. znaci
kruznici, ktera se dotyka AC' a mé vnitini dotyk s kruznici 2 v bodé S.. Dokazte, ze primka I N, se
s primkou prochézejici pruseciky kruznic wy a w,. protina na kruznici 2.

Language: Czech Cas: 4 hodiny a 30 minut
Za kazdou tlohu lze ziskat az 7 bodua

Ulohy jsou tajné do nedédle 16. dubna 23:59. Do té doby o nich nediskutujte nikde na
internetu.



