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Nedjelja, 16. travnja 2023.

Zadatak 4. Puz imena Turbo sjedi u tocki na kruznici opsega 1. Za dani beskonac¢an niz pozitivnih
realnih brojeva ¢y, co,cs,..., Turbo puze po kruznici tako da za svaki ¢, u i-tom koraku prepuze
udaljenost ¢; oko kruznice, pri ¢emu u svakom koraku bira hoce li puzati u smjeru kazaljke na satu ili
u smjeru suprotnom od kazaljke na satu.

Na primjer, ako je niz c1, ¢, c3, ... jednak 0.4,0.6,0.3, ..., onda Turbo moze zapoceti svoje puzanje na
sljededi nacin:

0.4

/\ 0.6
N

Odredi najveéi realan broj C' > 0 sa sljede¢im svojstvom: za svaki niz pozitivnih realnih brojeva
c1,C2,¢3,... takav da je ¢; < C za svaki i, Turbo moze (nakon $to proudi niz) svojim izborima
osigurati da postoji tocka na kruznici na koju nikad nece stati niti prepuzati preko nje.

Zadatak 5. Dan je prirodan broj s > 2. Za svaki prirodan broj k, definiramo njegov twist k' na
sljedeé¢i nacin: ako je k = as + b, gdje su a, b nenegativni cijeli brojevi takvi da je b < s, onda je
k' = bs + a. Za prirodan broj n, promotrimo beskonacan niz dy,ds, ... gdje je dy = n i d;j11 je twist
od d; za svaki prirodan broj i.

Dokazi da ovaj niz sadrzi broj 1 ako i samo ako n daje ostatak 1 ili s pri dijeljenju sa brojem s? — 1.

Zadatak 6. Neka je ABC trokut s opisanom kruznicom 2. Neka su Sy i S. redom polovista lukova
AC' i AB koji ne sadrze treéi vrh trokuta. Neka je N, poloviste luka BAC (odnosno luka BC' koji
sadrzi tocku A). Neka je I srediSte upisane kruznice trokuta ABC. Neka je wp kruznica koja je
tangentna na AB i iznutra tangentna na  u tocki S, i neka je w. kruznica koja je tangentna na AC
i iznutra tangentna na  u tocki S.. Dokazi da se pravac I N, i pravac koji prolazi kroz tocke presjeka
kruznica wyp i w, sijeku na Q.

Upisana kruznica trokuta je kruznica koja je tangentna na sve tri njegove stranice.
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Svaki zadatak vrijedi 7 bodova.

Zadaci trebaju ostati tajni do 16. travnja u 23:59.



