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Sambata, 15 aprilie 2023

Problema 1. Consideram n > 3 numere reale strict pozitive ai,as,...,a,. Pentru fiecare 7, cu
. — a~71—‘,—av+1 _ . _ v . . ..
1<i<n,fieb, = e (unde ap = ay, si an41 = a1). Presupunem ca, pentru orice ¢ si j de la 1
la n, avem a; < a; daca si numai daca b; < b;.
Aratati ca a1 = ag = -+ = ay.

Problema 2. Consideram un triunghi ascutitunghic ABC. Fie D punctul diametral opus lui A
pe cercul circumscris triunghiului. Presupunem ca punctele K si L sunt situate pe segmentele AB,
respectiv AC asa incat DK si DL sunt tangente la cercul AKL.

Aratati ca dreapta KL trece prin ortocentrul triunghiului ABC.

Ortocentrul unui triunghi este punctul de intersectie a inaltimilor sale.

Problema 3. Fie k£ un numar natural nenul. Lexi are un dictionar D alcatuit din cateva siruri de
cate k litere, continand doar literele A si B. Lexi doreste sa scrie, in fiecare casuta a unui tabel k x k,
fie litera A, fie litera B, astfel incat fiecare coloana, citita de sus in jos, si fiecare linie, citita de la
stanga la dreapta, sa fie un sir din D.

Care este cel mai mic numar intreg m cu proprietatea: daca D contine cel putin m siruri diferite,
atunci Lexi poate sa isi completeze tabelul ca mai sus, oricum am alege cuvintele din D?

Language: Romanian Timp: 4 ore si 30 de minute
Fiecare problema valoreaza 7 puncte

Problemele sunt confidentiale pana luni, 17 aprilie, ora 1:00 (ora de vara a Europei de
Est).



