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Sobota, 15 kwietnia 2023

Zadanie 1. Danych jest n > 3 liczb rzeczywistych dodatnich aq,aq,...,a,. Niech b; = % dla
kazdego 1 < i < n (przyjmujemy, ze ag jest rowne a,, oraz ze a,11 jest réwne ap). Zalézmy, ze dla
wszystkich i, j w zakresie od 1 do n zaleznos¢ a; < a; zachodzi wtedy i tylko wtedy gdy b; < b;.

Wykazaé, ze a1 = as = -+ - = ay,.

Zadanie 2. Dany jest tréjkat ostrokatny ABC. Niech D bedzie takim punktem na okregu opisanym
na ABC, ze AD jest jego érednica. Zalézmy, ze K i L sa takimi punktami na odcinkach AB i AC,
odpowiednio, ze proste DK oraz DL sa styczne do okregu opisanego na tréjkacie AKL.

Udowodnié¢, ze prosta K L przechodzi przez ortocentrum tréjkata ABC.

Ortocentrum tréjkgta to punkt przeciecia jego wysokosci.

Zadanie 3. Dana jest dodatnia liczba catkowita k. Kasia ma stownik D zawierajacy k-literowe slowa
zlozone wylacznie z liter A oraz B. Kasia chciataby wpisaé¢ w kazde pole tablicy k x k litere A lub B
tak, aby kazda kolumna czytana od géry do dotu zawierala stowo z D oraz aby kazdy wiersz czytany
od lewej do prawej zawieral stowo z D.

Jaka jest najmniejsza liczba catkowita m taka, ze jesli D zawiera co najmniej m réznych stow, to Kasia
moze wypelnié¢ tablice w opisany sposob, niezaleznie od zawartosci stownika D?

Language: Polish Czas pracy: 4 godziny 30 minut
Za kazde zadanie mozna otrzymac 7 punktow

Zadania sg utajnione do niedzieli 16 kwietnia, do godziny 22:00 czasu UTC (do péinocy
z 16-ego na 17-ego kwietnia czasu $rodkowoeuropejskiego).



