_('\" Language: Finnish

"i 9 Day: 1

EG
O\ MO |55

Lauantaina 15.4.2023

Tehtava 1. Tarkastellaan n > 3 positiivista reaalilukua aq, ao, ..., a,. Kullakin 1 < i < n maéaritel-
ladn b; = % (oletetaan lisdksi, ettd ag = ay, ja an41 = a1). Oletetaan, ettéd kaikilla i ja j, jotka
toteuttavat ehdon 1 < 7,5 < n, patee a; < a; jos ja vain jos b; < b;.

Todista, ettd a1 = as = --- = a,.

Tehtava 2. Tarkastellaan terdvikulmaista kolmiota ABC. Olkoon D se piste kolmion ABC ympé-
ripiirretylld ympyralld, ettd AD on halkaisija.Oletetaan, ettd pisteet K ja L ovat janoilla AB ja AC
(tdssé jarjestyksessd) ja ettd DK ja DL ovat ympyran AK L tangentteja.

Osoita, ettd suora K L kulkee kolmion ABC ortokeskuksen lapi.

Kolmion ortokeskus on kolmion korkeusjanojen leikkauspiste.

Tehtédva 3. Olkoon k positiivinen kokonaisluku. Lexilld on sanasto D, joka siséltdé joitakin k& merkin
pituisia jonoja, jotka muodostuvat vain kirjaimista A ja B. Lexi haluaisi kirjoittaa kirjaimen A tai
kirjaimen B jokaiseen k X k-ruudukon ruutuun niin, ettd jokainen sarake muodostaa sanastoon D
kuuluvan sanan luettaessa ylhaélté alaspéin ja jokainen rivi muodostaa sanastoon D kuuluvan sanan
luettaessa vasemmalta oikealle.

Miké on pienin kokonaisluku m niin, ettd jos D sisaltdd vdhintddn m eri jonoa, niin Lexi pystyy
tdyttdmaan ruudukon néin riippumatta siitd, mitkd jonot on sanastossa D?
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