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Uloha 1. Meéjme posloupnost n > 3 kladnych redlnych ¢isel aj, as, . .., a,. Prokazdéi € {1,2,...,n}
oznacme b; = a“laﬂ (pficemz ag definujeme jako a, a any1 jako ayp). Predpoklddejme, Ze pro

vSechna i,j € {1,2, . ,n} plati a; < a; pravé tehdy, kdyz b; < b;.

Dokazte, ze a1 = ag = - -+ = ay,.

Uloha 2. UvaZzujme ostrothly trojihelnik ABC. Na kruznici jemu opsané oznaéme D takovy bod,
ze AD je prumér této kruznice. Predpokladejme, ze body K a L lezi postupné na tseckach AB a AC
a ze DK 1 DL jsou tecny ke kruznici opsané trojihelniku AKL.

Dokazte, ze piimka K L prochazi ortocentrem trojihelniku ABC'.

Ortocentrum trojuhelniku je prisecik jeho vysek.

Uloha 3. Bud k kladné celé &slo. Lexi md slovnik D obsahujici nékolik k-znakovych Fetézel
slozenych pouze ze znakti A a B. Lexi si preje do kazdého policka tabulky k& x k napsat znak A,
nebo B tak, aby kazdy sloupec obsahoval fetézec z D, kdyz jej ¢teme shora dolu, a také aby kazdy
radek obsahoval retézec z D, kdyz jej ¢teme zleva doprava.

Najdéte nejmensi ¢islo m takové, ze pokud D obsahuje alespon m ruaznych Tetézcu, pak Lexi miize
vyplnit svou tabulku popsanym zpusobem, at uz jsou retézce v D jakékoliv.

Language: Czech Cas: 4 hodiny a 30 minut
Za kazdou tlohu lze ziskat az 7 bodua

Ulohy jsou tajné do nedédle 16. dubna 23:59. Do té doby o nich nediskutujte nikde na
internetu.



