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Задача 4. Для кожного натурального n ≥ 2 знайдiть найбiльше натуральне N таке, що iс-
нує N + 1 дiйсне число a0, a1, . . . , aN для яких

(1) a0 + a1 = − 1

n
, та

(2) (ak + ak−1)(ak + ak+1) = ak−1 − ak+1, при 1 ≤ k ≤ N − 1.

Задача 5. Для всiх натуральних n та k через f(n, 2k) позначимо кiлькiсть способiв розбити
дошку n× 2k на nk домiношок розмiром 2× 1. (Наприклад: f(2, 2) = 2 та f(3, 2) = 3.)
Знайдiть усi натуральнi n такi, що для кожного натурального k число f(n, 2k) є непарним.

Задача 6. Чотирикутник ABCD вписано у коло з центром O. Бiсектриси кутiв A та B пере-
тинаються в тоцi X, бiсектриси кутiв B та C – в тоцi Y , бiсектриси кутiв C та D – в тоцi Z,
бiсектриси кутiв D та A – в тоцi W . Дiагоналi AC та BD перетинаються в точцi P . При цьому
точки X, Y , Z, W , O та P попарно рiзнi.

Доведiть, що точки O, X, Y , Z та W лежать на одному колi тодi й тiльки тодi, коли P , X,
Y , Z та W лежать на одному колi.
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Для того, щоб олiмпiада пройшла чесно i була цiкава всiм учасникам, будь-ласка не
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