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Zadanie 4. Dana jest liczba catkowita n > 2. Wyznaczy¢ najwieksza dodatnia liczbe catkowita N,
dla ktorej istnieje N + 1 liczb rzeczywistych ag, a1, ...an spelniajacych warunki:

1
(1) ap + a3 = —— oraz
n

(2) (ak +ag—1)(ag + ags1) = ag—1 —agy1 dla 1 <E< N -1

Zadanie 5. Dla dowolnych dodatnich liczb catkowitych n, k niech f(n,2k) oznacza liczbe sposobéw
na jakie mozna pokry¢ w calosci plansze o wymiarach n x 2k za pomoca nk kostek domina o wymiarach
2 x 1. (Dla przykladu, f(2,2) =2 oraz f(3,2) = 3.)

Zmalezé wszystkie dodatnie liczby catkowite n, takie ze dla kazdej dodatniej liczby catkowitej k liczba
f(n,2k) jest nieparzysta.

Zadanie 6. Czworokat ABCD jest wpisany w okrag o srodku w punkcie O. Dwusieczne katéw
wewnetrznych przy wierzchotkach A i B przecinaja sie w punkcie X, dwusieczne katéw wewnetrznych
przy wierzchotkach B i C' przecinaja sie w punkcie Y, dwusieczne katow wewnetrznych przy wierz-
chotkach C'i D przecinaja si¢ w punkcie Z oraz dwusieczne katéw wewnetrznych przy wierzchotkach
D i A przecinaja si¢ w punkcie W. Ponadto proste AC' i BD przecinaja sie¢ w punkcie P. Zal6zmy,
ze punkty XY, Z, W, O i P sa parami rézne.

Wykazaé, ze punkty O,X,Y,Z i W leza na jednym okregu wtedy i tylko wtedy gdy punkty
P, XY, Z i W leza na jednym okregu.

Language: Polish Czas pracy: 4 godziny i 30 minut
Za kazde zadanie mozna otrzymaé 7 punktow

Aby zawody byly sprawiedliwe i przyjemne dla wszystkich uczestniczek, nie zamieszczaj
informacji o tych zadaniach w internecie ani mediach spotecznosciowych do pdéinocy z
soboty 9 kwietnia na niedziele 10 kwietnia.



