
EGMO       2022

European Girls’ Mathematical Olympiad

Hungary Eger

2022 m. balandžio 9 d., šeštadienis

4 uždavinys. Kiekvienam natūraliajam skaičiui n ≥ 2 nustatykite didžiausią natūralųjį skaičių N ,
kuriam egzistuoja tokie N + 1 realiųjų skaičių a0, a1, . . . , aN , kad

(1) a0 + a1 = − 1
n

ir

(2) (ak + ak−1)(ak + ak+1) = ak−1 − ak+1, kai k = 1, 2, . . . , N − 1.

5 uždavinys. Kiekvienai natūraliųjų skaičių porai n, k skaičius f(n, 2k) parodo, keliais būdais n×2k
lentą galima pilnai uždengti su nk domino kauliukų, kurių matmenys yra 2×1. (Pavyzdžiui, f(2, 2) = 2
ir f(3, 2) = 3.)

Raskite visus natūraliuosius skaičius n, kuriems skaičius f(n, 2k) yra nelyginis su visais natūra-
liaisiais skaičiais k.

6 uždavinys. Apie keturkampį ABCD apibrėžtas apskritimas su centru O. Šio keturkampio kam-
pų A ir B (vidinės) pusiaukampinės kertasi taške X, kampų B ir C (vidinės) pusiaukampinės –
taške Y , kampų C ir D (vidinės) pusiaukampinės – taške Z, o kampų D ir A (vidinės) pusiaukam-
pinės – taške W . Tiesės AC ir BD kertasi taške P . Taškai X, Y , Z, W , O ir P yra tarpusavyje
skirtingi.

Įrodykite: taškai O, X, Y , Z, W priklauso vienam apskritimui tada ir tik tada, kai taškai P , X,
Y , Z, W priklauso vienam apskritimui.

Language: Lithuanian Darbo trukmė: 4 val. 30 min.
Kiekvieno uždavinio vertė yra 7 taškai

Kad varžybos būtų garbingos ir malonios visiems, prašome neminėti uždavinių ir nesi-
remti jais internete bei socialinėje žiniasklaidoje iki balandžio 10 d. (sekmadienio) 00:00.

Language: Lithuanian

Day: 2


